Exercice principal 563

1. Question de cours : Théoréane de transfert.

. 1
Soit p un véel vérifiant 3<p< I.Onposeg=1-p
Soit (X )lnen une suite de variables aléatoires réelles indépendantes, définies sur le méme espace probabilisé

(SL A, P). On suppose que Xp est la variable certaine de valeur 0 et que pour tout n £ M, la variable aléatoire
Xy, st la loi Binomiale de paramitres 1 ef p.

Pour tout n € M et pour tout { réel, on pose 1 Yo = 2X, — n et ga(t) = E{e7""), oit E désigne Pespérance..
2. Montrer que pour tout n € H et pour tout t € R4, on a : galt) = (pe™ + qé}“

Ja) Etablir pour tout » € M et pour tout § £ By, Vindgalité - PIY, € 0} < g.(8).

b} Montrer gqu'il existe o 0, 1] {indépendant de n) tel que pour tout n e M, on a PiY, = 0] € o™,

4. Dans cette question, soit n € B* fixd. On pose Zp =0 et Z, = min{¥o, Y5, ... Yol

a} Déterminer Z,{¢1). Caleuler P(Z, = ~n).

o k41
b} Pour tout k€ [0.n— 1], on pose : A = U ¥; < 0l. Montrer que Fon a @ P{d;) < ? =
ket d ’

¢) Soit k € [0,n — 1] et r & J—n, 0], Etablir les inégalités :
PlZy=7)< PN (Zn =)} + PZx=7) et E(Zy) 2 —no™ + E(Z,_1).

ext convergente. 4 '“

E(2.);~- 24 v ET2..)
4-¢

5. Montrer que la suite (E(Z.)) ..

Exercice sans préparation 563

Soit f un endemorphisme de B et soit A la matrice de £ dans la base canonique de B
On suppose que f w'est pas disgonalisable et qu'il vérifie : (f —idie {2+ ity =

1. Montrer que Ker{f — id) et Ker(f% + i} sont sapplémentaires.

6 -1 03
2. Montrer que Aestsemblable 3 [ 1 0 D
8 0 1/
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